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Matematika — emelt szint Azonositd

jel:

10.

11.

Fontos tudnivalok

A feladatok megoldéasara 240 perc fordithatd, az id6 leteltével a munkat be kell fejeznie.
A feladatok megoldési sorrendje tetszéleges.

A 1II. részben kitizott 6t feladat koziil csak négyet kell megoldania. A nem valasztott
feladat sorszamat irja be a dolgozat befejezésekor az alabbi négyzetbe!

Ha a javité tandr szdmara nem deriil ki egyértelmiien, hogy melyik feladat értékelését nem
kéri, akkor a 9. feladatra nem kap pontot.

A feladatok megoldasahoz szdveges adatok taroldsara és megjelenitésére nem alkalmas
zsebszamologépet ¢és barmilyen négyjegyli fiiggvénytablazatot hasznalhat, mas
elektronikus vagy irdsos segédeszkodz haszndlata tilos!

A feladatok megoldasahoz alkalmazott gondolatmenetét minden esetben irja le, mert
a feladatra adhat6 pontszam jelent6s része erre jar!

Ugyeljen arra, hogy a lényegesebb részszamitasok is nyomon kévethetdk legyenek!

A feladatok megoldasanal hasznalt tételek koziil az iskolaban tanult, névvel ellatott
tételeket (pl. Pitagorasz-tétel, magassadg-tétel) nem kell pontosan megfogalmazva
kimondania, elég csak a tétel megnevezését emlitenie, de az alkalmazhatésagat roviden
indokolnia kell. Egyéb tétel(ek)re vald hivatkozas csak akkor fogadhato el teljes
értektinek, ha az allitdst minden feltételével egyiitt pontosan mondja ki (bizonyitas nélkiil),
¢s az adott problémaban az alkalmazhatdsagat indokolja.

A feladatok végeredményét (a feltett kérdésre adandd valaszt) szdveges
megfogalmazasban is kozolje!

A dolgozatot tollal irja, de az abrakat ceruzaval is rajzolhatja. Az abrakon kiviil ceruzaval
irt részeket a javitdé tanar nem értékelheti. Ha valamilyen megoldast vagy

megoldasrészletet athuz, akkor az nem értékelhetd.

Minden feladatnal csak egyféle megoldas értékelhetd. Tobb megoldasi probalkozas esetén
egyértelmiien jelolje, hogy melyiket tartja érvényesnek!

Kérjiik, hogy a sziirkitett téglalapokba semmit ne irjon!
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I.

1. Anett és Berta egy irott szoveget figyelmesen atolvasott. Anett 24 hibat talalt benne,
Berta 30-at. Ezek kozott 12 hiba volt csak, amit mindketten észrevettek. Késébb Réka is
atnézte ugyanazt a — javitatlan — szoveget, és 6 is 30 hibat talalt. Réka az Anett altal
megtalalt hibakbol 8-at vett észre, a Berta altal észleltekbdl 11-et. Minddssze 5 olyan

hiba volt, amit mind a harman észrevettek.
a)  Egyiitt 6sszesen a szoveg hany hibgjat fedezték fel?

b) A megtaldlt hibak hany szézalékat vették észre legalabb ketten?

a) 9 pont
b) 4 pont
0.: 13 pont
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2. Oldja meg az alabbi egyenletet a valds szamok halmazan!

Vil +144x2 =3 =2

10 pont

irasbeli vizsga 0812

6/24

2008. méjus 6.




Matematika — emelt szint Azqnlosité
jel:

irasbeli vizsga 0812 7124 2008. majus 6.



Matematika — emelt szint Azqnlosité
jel:

3. Egy utazasi iroda az orszagos halozatanak 55 értékesité helyén kétféle utat szervez
Périzsba. Az egyiket autobusszal (A), a masikat repiilével (R). Egy adott turnusra nézve
Osszesitettek az egyes irodakban eladott utak szamat. Az alabbi tablazatbol az dsszesitett
adatok olvashatok ki. Pl. az (1;2) ,,koordindtaji” 5-6s szam azt jeloli, hogy 5 olyan
fiokiroda volt, amelyik az adott turnusra 1 db autébuszos €s 2 db repiilds utat adott el.

A tipusu eladott utak szdma
0| 1|23 |4
<slol 1] 1]o0o]1]2
< | 1120231
=]
gl 2011|521 4]3
S
2130103 ]1]9]2
=)
Bla 1|3 13]2]2

a)  Osszesen hany autébuszos és hany repiilés utat adtak el a vizsgalt turnusra az

55 fiokban?

b) Mekkora a valoszinlisége annak, hogy 55 fidkiroda koziil véletlenszeriien

valasztva egyet, ebben az irodaban 5-nél tobb parizsi utat adtak el?

a) 7 pont
b) 7 pont
0.: 14 pont
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4.  Egy urnaban csak piros, zold és kék golyok vannak. A piros golyok szama 18.
Egy goly6 kihtzasa esetén annak a valoszinlisége, hogy nem piros golyot (azaz zoldet

vagy kéket) huzunk %—del kisebb, mint azé, hogy zdld vagy piros golyot huzunk.

Annak a valosziniisége viszont, hogy kék vagy piros goly6t htizunk %—szer nagyobb,

mint annak a valosziniisége, hogy z61ld vagy piros golyot huzunk.
Hany zo6ld és hany kék goly6 van az urndban?

0.: 14 pont
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II.

Az 5-9. feladatok koziil tetszés szerint valasztott négyet kell megoldania, a
kihagyott feladat sorszamat irja be a 3. oldalon talalhato iires négyzetbe!

: 4
5. Egy haromszog két oldalegyenese: az x tengely, valamint az y = Ex egyenletli egyenes.

Ismerjiik a haromszog beirt korének egyenletét is: (x — 4)2 +(y— 2)2 =4.

frja fel a haromszog harmadik oldalegyenesének egyenletét, ha a haromszog egyenld

szaru, és
a)  azalapja az x tengelyre illeszkedik;

b) azadott oldalegyenesek a haromszog szaregyenesei!

a) 7 pont
b) 9 pont
0.: 16 pont
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Az 5-9. feladatok koziil tetszés szerint valasztott négyet kell megoldania, a
kihagyott feladat sorszamat irja be a 3. oldalon talalhato iires négyzetbe!

6.
a)  Ertelmezziik a valos szamok halmazan az f fliiggvényt az f(x) = x> +he? +9x
képlettel! (A k paraméter valds szamot jelol.)
Szamitsa ki, hogy k mely értéke esetén lesz x =1 lokalis szélséérték-helye a
fuggvénynek!
Allapitsa meg, hogy az igy kapott k esetén x=1 a fiiggvénynek lokalis
maximumbhelye, vagy lokéalis minimumhelye!
Igazolja, hogy a k ezen ¢értéke esetén a fiiggvénynek van masik lokalis
sz¢lséérték-helye is!
b) Hatarozza meg a valéos szdmok halmazan a g(x)= x> —9x? képlettel
értelmezett g fliggvény inflexids pontjat!
a) 11 pont
b) 5 pont
0.: 16 pont
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Az 5-9. feladatok koziil tetszés szerint valasztott négyet kell megoldania, a
kihagyott feladat sorszamat irja be a 3. oldalon talalhato iires négyzetbe!

7. Annanak az IWIW-en 40 ismerése van. (Az IWIW weboldalon lehetéség van az
egymast ismerd emberek kapcsolatfelvételére. Ebben a feladatban minden ismeretséget
kolcsondsnek tekintiink. )

Anna ismerdseinek mindegyike Anna tobbi ismerdse koziil pontosan egyet nem ismer.
a) A szoba keriilt 41 ember k6zo6tt 6sszesen hany ismeretség all fenn?
b)  Mekkora annak a valdsziniisége, hogy Anna 40 ismerdse koziil véletlenszeriien
valasztva kettot, 6k ismerik egymast?
¢) Vilasszunk most a 41 személy koziil véletlenszerlien kettét! Mennyi a
valoszintlisége, hogy nem ismerik egymast?

a) 5 pont
b) S pont
c) 6 pont
0.: 16 pont
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Az 5-9. feladatok koziil tetszés szerint valasztott négyet kell megoldania, a
kihagyott feladat sorszamat irja be a 3. oldalon talalhato iires négyzetbe!

8. Legyen n pozitiv egész. Adottak az alabbi sorozatok:
{a, },ahol a, =(-2)" +2";
{b, },ahol b, =|n-23|-|n-10];

2
{c, },ahol ¢, = sin(z-nj +cos(£-nj .
2 2

Vizsgalja meg mindhdrom sorozatot korldtossdg ¢és monotonitds szempontjabol!
Vilaszoljon mindhdrom esetben, hogy a sorozat korlatos vagy nem, illetve monoton
vagy nem! (Valaszait indokolja!) Korlatos sorozat esetében adjon meg egy alsé és egy
felsd korlatot!

0.: 16 pont
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Az 5-9. feladatok koziil tetszés szerint valasztott négyet kell megoldania, a
kihagyott feladat sorszamat irja be a 3. oldalon talalhato iires négyzetbe!

9. Klari teasiiteményt siitott. A meggyurt tésztat olyan ,téglatest” alak(ira nyujtotta ki,
amelynek a feliilrdl lathato lapja 30 cm X 60 cm méretii téglalap.
Majd egy henger alakt szaggatoval (hatdrolo korének sugara 3 cm) ,.korlapokat” vagott
ki a tésztabol.
Ezutan a korlapokbdl eldszor ,,holdacskdkat™ vagott le gy, hogy a szaggatd hatarolo
korének kozéppontjat a mar kivagott korlap kozéppontjatodl 2 cm tavolsagra helyezte el,
¢s igy vagott bele a korlapba. (Minden bevagasnal csakis egy korlapot vagott ketté.)

Miutan minden kdorlapbdl levagott egy ,.holdacskat”, a
korlapokbol visszamaradt részek mindegyikébdl — egy
masik szaggatoval — kivagott egy-egy lehetd
legnagyobb korlap alaku stiteményt.

a)  Hany cm? teriiletli egy ,;holdacska” feliilr6] lathato feliilete? (Az eredményt egy
tizedes jegyre kerekitve adja meg!)

Klari a ,holdacskak™ és a kis korlapok elkészitése utdn visszamaradt tésztat ismét
Osszegyurta, majd ugyanolyan vastagsaglra nyujtotta ki, mint az elsé esetben, de most
négyzet alaku lett a kinyujtott tészta.
b) Hény cm hosszu ennek a négyzetnek az oldala, ha Klari a 30 cm X 60 cm-es
téglalapbol eredetileg 50 darab 3 cm sugart korlapot szaggatott ki? (Az
eredményt egészre kerekitve adja meg!)

a) 11 pont
b) S pont
0.: 16 pont
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. maximalis | elért | maximalis elért
a feladat sorszama , . . .
pontszam | pontszam | pontszam | pontszam
1. 13
, 2. 10
L. rész 3 14 51
4. 14
16
16
IL. rész 16 64
16
< nem valasztott feladat
MINDOSSZESEN| 115 |
datum javito tanar
elért progr?mba
, beirt
pontszam ,
pontszam
L. rész
II. rész
datum datum
javito tanar jegyzo
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